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PRZEKSZTALCENIA ALGEBRAICZNE
Zadanie 1. Liczby x,y > 1 spetniajg rownanie x* +y¥ = x¥ + y*. Udowodnij, ze x = y.
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Zadanie 2. Niech a, b, ¢ beda niezerowymi liczbami rzeczywistymi takimi ze £ + 1 + 1 = 2

a+b+c”

Udowodnij, ze
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Zadanie 3. Niech a, b, ¢ [ spetniajg ab+bc+ca = 1. Udowodnij, ze liczba (1+a?)(1+b?)(1+c?) jest kwadratem
liczby wymierne;j.
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Zadanie 4. Parami nieprzeciwne liczby a, b, ¢ spetniajg rownos¢ 5- + -~ + — = 1. Udowodnij, ze ;7 + -
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Zadanie 5. Dane sa liczby rzeczywiste X, Y, z spetniajgce vt T ettt T o Znajdz
X+y+z.

Zadanie 6. Dane sg liczby rzeczywiste a,b i ¢ spetniajgce réwnosci
a?+b>+c*>+abc=5 oraz a+b+c=3.
Wykaz, ze co najmniej jedna z liczb a, b, ¢ jest réwna 2 .

Zadanie 7. Znajdz wszystkie pary liczb catkowitych dodatnich (x,y) takie, ze x*y + xy* — 4x3® — 4y3 + x3y® —
3x2y? — 4xy jest liczbg pierwsza.

Zadanie 8. Niech f(x) = 41274_2 Znalezé
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Zadanie 9. Liczby wymierne a i b spetniajg rownanie a3h + ab® + 2a%h? + 2a + 2b + 1 = 0. Udowodnij, ze 1 — ab
jest kwadratem liczby wymiernej.

Zadanie 10. Udowodnij ze liczba
\/1+1+1+\/1+1+1+\/1+1+1+ +\/1+1 +71
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Zadanie 11. Dane sg liczby rzeczywiste X,y takie ze x 20,y 80, xy +1 8 0 oraz x +y 8 0. Zatozmy ze liczby
x+1+y+21ixd+ L +y3+ L s3wymierne. Udowodnij ze liczba x2 + % +y2 + 2 tez jest wymierna.
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jest wymierna.



